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DEMONSTRATION 

DELA 

QUADRATURE 

D U 

CERCLE, 

Par JOUBERT de la RUE. 

Ame les Riponfes aux ObjeSionsfaitei 
contre fm Syjlème. 



A AMSTERDAM, 

Oiz JEAN JOUBERT DE LA RVE, 

dans le Sint-Lucy-Steeg à VERfàgne delà 

Quadrature DU Cercle. 

M P C C X L V J. 
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PARLEMENT 

D'ANGLETERRE. 

MESSEIGNEURS, 



VOus vous êtes toujowrs déclarés les 
Proteâeurs des Sciences tf des 
Beaux- Arts , ^eji ce qui les fiât fleurir 
aune manière fi éclatante dcms toute Cé- 
tendue de la Grande-Bretagne, en ali- 
mente la Culture dans le refie de F Eu- 
rope , £y' par un jufie retour T hommage 
des Nouvelles Découvertes efi un Tribut, 
A 2 MES. 
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MESSElGNÉURS,q«i vous efi dû. 
Vd fait la Découverte de /«Qua- 
drature DU Cercle, /?»'»» 
«ooit fi inutilement cherchée depuis tant 
defiècks, &' qui rend a la Géométrie 
le feul fleuron qui lui rnanquoit pour en 
Jaire laplus parfaite de toutes les Scien- 
ces. Les Savons conviennent de ce fait : 
il n'y a perfonne qui puijfe dijconvenir 
de cet autre, Jl vous daignez MESSEI- 
GNEURS agréer la Dédicace de cet 
■Ouvrage: t'ejl qi! après avoir fait cette 
belle Découverte, j'ai eu F honneur de 
Poffrir au Corps le plus di/lingué qdil 
y ait dans le Monde. Je fuis avec un 
frès profond re/peO: 

MESSEIGNEURS 



..'' . Votre très humble 

,i AltSTeRDAM & très obefflknt 

,«l,î»)5,.i74tf.. - Servitem, 

;; , . JOUBERT DE Li RUE. 

• \ ■ - ■- '• AVIS 
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AVIS 

AU. 

L E G T E U R. 

COmme parmi les Savans qui m'ont fait l'hon- 
neur de m'envoyer leurs Objeftions S: leurs 
Remarques fur maDémonftration de la Ql-a- 
DRATURE ou Cercle, il s'en trouve donc les 
Lettres font anonymes & fans date , je n'ai pu y 
faire une Réponfe particulière, ignorant les Noms 
& les Adrefles de leurs Auteurs. TofFre à ces Mefi 
fîeurs un Exemplaire de cfitce Edifionj oli ils ne 
. manqueront pas de trouver mes Réponds dans la 
manière qu'ils m'ont prefcrit de les faire. Et fî je 
palTe fous (îlence les railleries malignes que certaines 
gens ont fait de moi à l'occafîon de mon nouveau 
Syftème , c'eft que je les méprife autant qglU font 
■ méprifables. Ils n'entendent rien m Géométrie , di* 
ient-ils, & ils s'érigent en Cenfeurs de mon Ouvra- 
ge. Qu'y a-t-il de plus Infenfé ? Ne futur ultra 
crepidam^ c'eft ce que je me contente de leur dire. 
Mais dans quelle claue ranger un Auteur qui com- 
mençant par avouer dans fbn Imprimé qu'il n'en- 
tend rien du tout à la matière en queAlon, en em- 
ploie enfuite trois ou quatre pages à répandre fur 
moi & fur mon Ouvrage le ridicule le plus groiïîer? 
Un tel aveu ne fait- il pas retomber fur lui-même 
tout le ridicule qu'il s'efforce à répandre fur moi ? 
Je ne doute point que les gens fcnfés n'aient re- 
- - A3 gardé 
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A V I 5 A L E C T Ë U R. ^ 

gardé tdut ce qu'il en a die commcle jugentertt 
d'un Aveugle qui décide des Couleurs. 

Quelle confusion pour Iui,Q j'étalois ici les Elo- 
ges qu'on a fait de ihOD Ouvrage, & la LiftedesPer- 
lonnes diftinguées par leur Rang & par leur Ërudi* 
tioa auxquelles il a eu le bonheur de plaîrelMais 
poàr confondre ua^miTérable Auteur qiï convient 
^ Ton ignorance, feut-il mettre en compromis dçs 
Ferfonnes fi illuures & fi refpefïables , fur-touc 
fans avoir au préalable leur confencement? 

]e fai qu'il fe trouvera des gens à qui je parot- 
trai trop prolixe. Je pouvoismre maDéjnoQftc^- 
tiori plus Courte, je 1 avoue; mais je n'aurois pas 
répondu exaâement à toutes leâ'Objeâions qu on 
m'a faites , &. par cela même j'aurois marqué en 
Aire peu de cas, ce qui feroit fon éloi^é de l'idée 
flue j'en ai. Je les ai trouvées judicieules, &. partant 
«e main de Maîtres; & je remo-cie'de cœur tou- 
tes les Perfonnes qui ont eu la bonté de me com- 
lUuniquer leurs Sentimens , de bouche ou par écrit. 
Celles qiïi Touhaltteront que je les rende publics, 
n'ont qu^à me faire l'honneur de me le marquer, je 
. leiiitw^ pQOâi^emeDC leur intendon. 



CON- 
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Pag. 7 

CONSTRUCTION 

DELA 

F I G U R E. 

iRenez poor Centre le Point O , & fai* Fig. Ij 
1 tes an Cercle à celle oavatme de Com> 
I pas qo'il vous plaîra. Inscrivez dans 
i ce Cercle le Ouarré ACQ^R. 

I^inagez en deux également au Point D FArfi 
ADC, & tirez du Point C la Ligne droite BC, 
qui coupe l'Arc ADC au Point D. 

Faicef BC égale à AC, &. tirezla Ligne droiœ 
AB. Le Triangle ACB fera ITocelle par la Con- 
ItruéUon , puisque lès deux cQtis ont été fiûu 
égaux. 

Faites fur k côté BC l'Afc B E C éga3 à l'Arc 
ADC, & prenant BC pour un côtécommun* 
bites le Triangle UbcelleBCLy quifoité^ ea 
tout fens au Triangle Ilbcelle ACB. 

Je dis que par cette Opération tous avez troîf 
Triangles ^aux, favoir le Reâiligoe ACB, le 
Curviligne A I D CE KB A , & le ReÉliliçne BCL, 

Le Triangle Reétili^ BCL a été fait égal au 
Triangle Reftil^^ ACB. Refle donc à prouver 
que le Curviligne AIDCEOA eft égal au Rec- 
uligne ACB. 

La Ligne droite BC coupe la Courbe ADC 

par le milieu au Point D. Mais le Triangle BCL 

aëté &it égal'auTnangle.RefUUgne ACB,&lea 

A4 Arcs 
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Arc» A D C , B E C , ont été faits égaux. Par con- 
féquert la' Ligiié L C dâit couper l'Arc B E C par 
Je milieu ; autrement les Triangles ne ferojenc 
paségaus. Il aiant. des Arcs égaux appuyés fur 
un de leuri côtés , ils ne feifoient pas de l'autre 

S art des Segmens égaux. Mais puisque ces Arcs 
: ces TriaAgles ont étÉ faits égaux , les Sepnens 
ENC, aHC, fontégauxi 
; Tirer laUgne droite ÉD par les Points E&D/. 
où leS: Droites & les Courbes fe coupent. 

Je dis que le Triangle Curviligne DCE effi 
4aiau ReftiligneDCE. 
■ Les Segmens ENC, DHC, ont été démon- 
trés égaux. Or fi Ton met le Segment ENC fur 
le Segment DHC qui lui eft égal , le Triangle 
Curviligne DCE fera le même que le Reâiligne 
PCE. 

Tirez la Ligne DP, qui retranche de la Ligne 
A C la Partie F C , égale à D C. 

Je dis que le Triangle Reéliligne DCF fera égal 

9.U ReftiligneDCE. ' 

: Le Triangle Ifocelte BCL a été fait égal au 

Triangle IfocelleAÇB. Donc l'Angle BCL eft 

égal à l'Angle ACR ' 

Les Lignes Droites EC, DC,FC, ont été dé- 
monuées égales. Ces Triangles ont donc deux 
côtés égaux à deux côtés, les.Angles encre ces 
deux côtés Ibnt aufl"i égaux entre eux. Donc les 
Bafes E D , D F , font , égales par la i v. Prop^ 
au I. iré. d'Euclide , & les Triangles font é&ox. 

Je dis maintenant que puisque ces trois Trian* 
«les DÇE Curviligne, DC£ Reâiligne, &I>CP 
Re£tiligne» font égaux, les trois Parties qui font 
les Complémœs de ces Triangles prolongés fur 
d^^ièsencoie égales ^lero&c aumdes Parties 
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(9 ) 
égales. C*e(t-à-direqueDIABKEDCurvJligne; 
ell égal à DELBD Reâîligne. 

La Partie DEKBD du Curviligne DIABKED 
e(l égale à FDI AF, puisqu'elles font Parties de 
Choies égales , favoir des Arcs ADC & BEC, 
qui ont été dëtiKiQtrés égaux , <& dont on a re- 
tranché des Paraes égales, favoir .d'une par:, le 
Triangle Refliligne D C E^plus un^egment ENC, 
qiû pris enfembte font ■é^ux ao Triangle DGF; 

fius un Segment DHC.'^îs SUlU enlèmble ^ 
autre part, ainfi qu'il a été démontré. 

11 ne refte plus que la Partie A I D B A , qui eft 
commune au Triangle Reâiligne ACB > & au 
Triangle Curviligne AIDCEKBA. Ces deux 
Triangles ont donc toutes leurs Parties égales. 
Donc ils lont égaux. Mais BCL a été démontrié 
égala ACB. Donc ces trois Triangles ACB 
Reailigne, BCL Reftiligne, & AIDCEKBA 
Curviligne, ibnt ég^x entrç eux. 

Partagez , par la Ugae C2, l'Angle fiCL «a 
deux élément. 

Les Angles BCZ, LCZ, font égaux ^ar la 
Conftruâion , mais ils font placés àïacircionfô''' 
rence du Cercle dont BEC eft un Arc. Donc il* 
s'appuyent fur des Parties égales de la Circonfé- 
rence, Euclide Liv. in. Prop. xxvi. & les Courb» 
BK&KE font égales. 

-Menez par le Point K la ligne GY, paralIèteFig. U. 
àBL,& faites au delTous delà I^e CL un Arc 
CDL, égal à l'Arc CEB. Ces Arcs ^tant égaux 
ils couperont dans le Triangle BCL des Parties 
égales, par conféquent la< Courbe DKL paflèni- 
parlePointK, commefaiclaCourbe EKS. * 

Je dis que le Triangle L K E Curviligne , com- 
pris entre la Courbe SaiJlaQte KLi^âiti J^entnin^ 
As te 
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teKE, eft ^ga) aa Triangle Curviligne BKD, 
compris entre h Saillante BK, & la Rentrant^ 
KD. Ces deux Triangles, disje» LKE & BKD 
ibnc égaux entre eux. 

Dans les Triangles Curvilignes LKE & BKD,. 
k Côté LE eft égal au Côc^BD, «infi qu'il a été 
démontré Pag.précéd.Le.Côté KE.ouJaHentraote 
KË, vient d'éRre démoatrée égale à la R.entran- 
te KD. Il eu çft de^niêniedela Sa^ilaniç KL, 9^1^ 
aété démontrée égale à laSailiaqte KB. ùaàçux 
Triangles ont. donc trois côtés égaux à trois cÔ* 
tés ( réciproquement , & femblablement pofés. 
Donc ces deux Triangles Curvilignes font égaux 
en tout ièns. 

Tirez maintenant tes Droites ELi KE, KO, 
KBi elles feront toutes é^les, puifq&'elles font 
Cordes d'Arcs , on de Segmens , oi) de Portions 
(fgales de Cercles égaux , ainfî qu'il a été démon- 
a^. Tranfportez le Segment KL fur le Segmeot 
KE fon égal, le Triangle Curviligne LKE fera 
Je même ijue le Triangle Reâiligne LK Ë. H en 
^a de-inéme du Corvilixne BKD, qui fera le 
même que le ReâiligoeBKD» fi vous tranfpoiv 
sez le Segment BKlur foo égal KD. 

Je db majntenaqt que les Triangles RefUii* 
gnesLKË&BKD foncégaux à GYLBG. 

Menez par le Point G la Ligne TGX, paral- 
lèle à Z W. Prokwgçz de part & d'autre la Ligne 
DE vers X & vers O. Tirez la Ligne TK. 

Puisque T Z & E G font parallèles , & une TX 
eft parallèle à ZW, il s'enfuit que TGKZ eft 
^ParaOélograminef âtqueTK le partage ^- 
kment , & que le Triangle TKG eft la moidé 
de ce PÛallébgramme par la Prop. xxziv. et X. Lh.\ 
iBiÊciUt, AiwleTiiuigleReailîgneBKGala 
, même 
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mêmeBafe qne te Triangle TK G, favoirKG; 
ils font âuffl entre tDêmâs Parallèles. Donc ils 
font ég^ux par la zxzvii. Prop. duLLiv. d'Euclide., 
Donc ils font cfaacun moitié du Parallélogramme 
TGKZ. 

• Mai» te Trtmglç KD G, & le Parallélsgrara- 
me GXWK, ont la même Bafe GK; ils font 
auffi entre mêmes Parallèles. Donc , par la Pnp'. 
tu. lia I. Livn ctÈucUât , le PaTsIlélogramme 
G Xl W K eft le double du ttiangle K D G. Mail 
BKG a été démontré égal à- une moitié de 
TGKZ , & EDG a été démontré égal à une 
moitié de GXWK. Or BKG , plut (fDG , 
font tout le Triangle BKD. Donc ce Trian- 
gle eft la moitié de TGKZ & de GXWK 
pris enfcmble. Mais ces deux Parallélogram- 
mes font enfemble le Parallélogramme TXWZ. 
' Le Triangle BK-D lèra donc la moitié de ce 
FttraHâogramnie , puifqu'il eft moitié de toutes 
les parties de ce Parallélogramme. Donc le 
Triangle BKD, plus fon égal & fon femblable 
LKE, pris enlemble, Ibnt- égaux ^À tout te i%- 

raliélogramme TXWZ. ■ 'i -. 

Je démontre miùntenant Ouè cei PâirjiDélacnnn- 
me TXWZ eft égal au Trapè» , o» à I( Fi- 
gure GYLBG. ■■ ' ' ■ ' 

Faitei la ConOniâtiini SuiraniRv Fie.ia 

Prolongez rXDE, vers O &». ' 
les Lignes J,TK, vers &r. ' 

Menezda /i°. rB», paiallMe à TX 
Points \2°, Bm, parallèle i lO. 
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Tirez la Ligne Rr parallèle k On. 

Menez du /_., „,, . 

Point m \"**» parallèle a nr. 

Faites Ht égale à rB,àtirezPVpartHèteà HKf. 

tePoSt^' {h^l/parallèle à HKf, 
, Tirez tes Lignea ffG, Wtf. 
DEMONSTRATION. 

Les Lignes Rr & On font parallèles 6c éga- 
ies {Conjir. m.) &£uclùUPrep. xxxiu. du I. Ln\ 
Donc ROn? eft un Parallélogramme dont: OKt 
efl Diagonale. , /> 

? I^ Paràllétogrammes R O & Q/foncéganx, 
paxhyaMV.Pr^.duJ.rLhi.d'EucIi^,pairqa'M ont 
nêmet Bafes , & qu'ils font enae mêmes Parallèles. 

Lei Parallélogrammes H d ,& d W , font égaux 
par la XLin. Prop. eu I. Liv. ^EucUâst puifqu'ils 
KMit Complémens des Parallélogrammes qui font 
autour du Diamètre. 

Les Lignes Pe, Om.dU, TB &tV, font 
égides, puifqu'elles font Parallèles à des côtés dé 
I^llélogrammes qui ont été Guts égaux. HP» 
Fd> & t G, ibnt auui égales entre elles par la mê- 
me rajfon. Donc les Parallélop-amraes He, FU^ 
& G V , font égaux par la xxxvi. Prop. du I. Dv, 
/.&«&k,,pinfqu'ils ont des Bafes é^les,(Sc qu'ils 
fcHit entre mèmea Parallèles. '- 

; -Dans • 
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Dans les Triangles ITgW & Gqt , le Côté 
ffW eft égal à qt , le Côté gW eft égal au 
Côté Gt.'X'Aiigle qtGeft égal à l'Angle ffW g. 
Donc le Triangle flgW eft égal au Triangle 
Gqt, par la iv. Prop. du I. Uv, ^EacHde. 

Les ParallélogranHaes fft, dW.G W& GU, 
font égaux. OrdW efl égal à Hd, qui efté- 
gai à G a Donc Hd, plus FU.eft égal à GVy 
plus GV. Ceft-à-dire que HU eft égal à KV.' 
Donc les Lignes HK, Kf, ZB, ZL,OW,fonC 
^^es. Donc la Ligne menée du Point O, pa- 
rallèle à n r , paflè par le point L •. Donc LTXO 
efl un Parallélogramme. Donc les Farallélfigram- 
mes KX & KL font égaux par la Prop. xua. 
du l. Uv. d'ÉttcHdey puiJqu'ils font Complément 
de Parallélogrammes qui font autour du Diamè- 
tre. Donc fi on ajoute à chacun de ces Touts é- 
gauK le Parallélogramme KT, ils feront encore 
des Touts égaux par le ii. dixième. Donc ZX eft 
égal à LG. 

Mais LG eft égal à GYLBG. Car i». la 
Partie T G Y L efl: commnne au Parallélograaiaie 
LG & au Trapèze GYLBG. s". Les Trian- 
gles BTG & HYL font érato. Les Côtés 
TG, LH,-font égaux, puifqtTils font Côtés di^ 
reniement oppofés dans le même Parallélogrami^^ 
me : les Côtés BG, LY, ont été démonttéi é" 
gaux, étant reftés de Touts égaux « âroir-) de 
BG 

* Un des jiïta grands Mabétaatkima d'jfnglittrn m'» 
fait l'honneur de me mettre. £n main une DémonfUatîôa 
fondée fur la Table des Sinus & des Tengentes , teudani! 
à prouver l'inegaiité des Lignes LZ & OW. II faueict 
corriger U Table des Slnns &. du Tengentes , dWHtévl* 
denimenc détnoauâ qu'elle leioit faudè. . . . ^ . j 
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BC & Le, Côià appu;éi fiir bBife dani le 
Triangle Ifocelle fiCL^ derquels on a retranché 
Cr, CG, qui font égalet. EuclUi Ui.Xt Prip. n.. 
De plus l'Angle HYL eft ^I i l'Angle 
GYCipuirqu'ilsfbDCopporësauMmmec. Mais. 
l'Angle GYC eft igd ï l'Angle GBT, par 
ItlLtrop. duVL Ln.d'EaélUi. l7Aogle GTBeft 
JDroic, ainfî que l'Angle YHL. Ces deux Trian- 
gles ont deux Angles égaux à deux Angles, âE 
deux Côtés égaux à deux Côtés. Donc ces 
Triangles font égaux en tout fens. Euclide Lh. I. 
frop. IV, Donc lî on tranlporte le Triangle.' 
B'TG for fon égal & fon femblabte HYL, le 
Trapèze GYLBG fera le même que le Faral- 
lélogramme LG. 

- Faites mainleDant (par là lh Rgm. 4e Robaalt 
Jàr la Prop. xlt. du î. Liv. (tEuclide) ou par telle 
Opération qu'il vous plaira , la Figure GYESDG 
é^le à GYLBG, ajoutant Tur la Ligne ED 
un Triangle Ifocelle D S E égal à l'excès de 
SY'LBG aiMlâTus de GYEDG, & vous an- 
ra le Fol^goneBDSELB.égal i qoatre Trian- 
^ dont chacun elt égal à LKE. 
' Mais la Ligne' ZS divife en deux éralemenc 
ehacnnedeces Figures GYLBG& GYESDG, 
qui font chacune moitié duFolygone BDSELB. 
Car puifque le TYiangle BCL eft irocelle,&<iae 
les Lignes GY & DE font menées IVallèles 
i la Baie BL, il s'enfuit que les Triangles B C L, 
GCY, & DCE, font femblablcs, &cS*iio. VL 
Pn>0. IT. Mais la Ligne CZ partage en deax 
égaemcnt l'Angle C dn Triangle B CL. Donc 
dans les Triangles LCZ & BCZ , l'Angle C 
«a ^1 i l'Angle C. U Côté LC ell é^l au 
Côté BC; de phu ie Côté CZ eft commun. Dana 
Jes 
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la dénx Trim^ L C Z & B C Z font i^mx 
par la iv. Prof, Ju L Zjo. fEjiûiéet pnirqu'ils o» 
deux Côtéi égaux à deux Côtés , & l'Ange de 
l'entie- deux égal à l'Augle. Qonc le Triangle 
BCL eft partage en deux également par la 
Ugne CZ. . Dquc, par la même railbo, YCK 
fera égal à GCK. Mail le Triangle DCS fera 
auBi ^1 an Trian^ECS. Car l'Angle C eft 
encore éeal à l'Angle C Le Côté DC eft égal 
anCâtéSC. LeCâiéCS eft commun. Donc, 
tor la IV. Pnp. du I. Un. ^Exliàt , le Triangle 
DCS eft égal au Triangle ECS. 

Or fi dans les Triangles égaux Y C K & 
GCK, on retranche dès Ralliés telles ECS & 
D es, les relies feront ^aux par \t m. jSxtima. 
Donc YESKY eft égal à GDSKG. Mais fi 
on retnndie encore ces Parties égales, >l ne re& 
tera dans les Triangles égaux LCZ, BCZ, que 
les FaràaKYLZ& KGBZ, qui font encore 
égales ; puisqu'elles font refte de Touts égaux 
dont en a reuanclié des Partiel i&ie$ , làvoiTi 
les Triangles GCK & YCK. Il aeté déouwi^ 
que YESKY eft épk i GDSKG , & me 
KYLZ eft égale à KGBZ. a^s quatse Farces 
îbnt chacune Moitié de Oiolès égales, lavoir des 
Figures GYLBG &GYESOG. Donc ces qna' 
tre Parties Ibnt égales, & laL^ne CZ piriage 
en deux également les Figntes GYLBG 3c 
GYESDG! Mais le Triangle LKE a été dé- 
montré égal i une Moitié de GYLBG. Donc 
ce Triangle eft aufli Moitié de GYESDG. Donc 
ce Triangle LKE eft ^ iKGBZ, démontré 
égal a i du Polygone BDSELB. 

Maintenant, poijr éviter toulis éqoivoqoe, je 

vais joindre ici une Explication des Signes Se &» 

Fi- 
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Figures que j'emploie pour rendre pltii CimplejSc 

pli» claire la DémoDftracioa gui fuie . ■,..:. 

Ce figne + veut dire , plui. 

Celui-ci — veut dire, moins. , ^ 

• té troifièmt — Veut dire, igah' - '" ~'^:, 

Ce quatrième^^ veuç dife,(«i&ig/ii^ _, *"' 

iflrsqiieje-4i«. FoIy^inefReâilifWPsrj'iSitfflBi; 
I^Sèfh ^ Wïfr'^ ?«al »n «a« ifeWr fis -^Bfmctje 
di^CalygTiieHÇIiiiriïHigçQi j^snttteTAiJDS&KfrAs 
compris entre la Rentrante AI O, & la Sailhnte 
BKE, ou une Figure qui lui foie ^le en tout 
feis. 

Lorsque je dis ^ , I , i , î , fenteiu un ^art , un 
demi, trois quarts» quatre quarts du Polygone 
BDS£La 

(^ = LKE, compris entre la Saillante LK & ' 
la Rentrante KË = ^. 

^ = A IF, compris entre la Saillaïue AI <&; 
laitentrante IF = i . - 

»i»r=9^Kfi,. comprit. entre les Courbes cea* 
ti^t»8t.Iï£ & KP. ^ . ^ . 

i^^BlA ;.comprii estrç lesCoutfaes tentran- 

;.i^ 3:3 KGJ B ^^comiHÎs entre les Couit>a fàil- 
haue$ BU BK, & les Droites KG, G L 

,4Xf=:;£TIC, Faraiiélogramine partagé en 
quatre Triangles égfaa par les I^agonales.G7^ j 
Kî>-;:- '^ ■■■■.■■■■ -- 

:-3X 3=XTtD£« compris «itre les Rentruitefi 
I5.P. m.* tes Droites KT, IT. 

)^i4ta^ 3= K D,D I ^ doubles Segnaens de-C«rc{Ëft 
léoBULleu^qu^ic Segmeu égaux appuyés fiir dte: 
ârdes ëgaiea^wifoat-leiygDesdroices pointée* 
■KBvipJ^/'..^.;- ir. ■- - .^::' ■■ ..-■?.- 
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:' 4* =:KB, BI, qui fontquatre Segmeiis '*' 
gauz CD tout ièns »ix quatre autres Segmeas ex* 
primés par 4 oo 

R = KESDK, le Convexe compria entre 
les deux Saillantes K£»K D, & les Droites ES. 
DS. 

r zz IFMDI , le Convexe compris entre 
deux Saillantes IF, ID,<ScJes Droites DM, FM. 
-'R ombrée = KESD.K« JeCont^ve comprû 
^TC la SaiHante KE & laRentttmte KD pmn* 
técifit les Droites ES, DS. 

r ombrée =r IFMDI , le Concave comprît 
entre la Rentrante pointée ID & la Saillante IF, 
& les Droites D M , F M. Lorsque je dis R ou 
r, ombrée jj'entens les Concaves ;& par R, ou r, 
j'mtens les Convexes. 

naétédémontréqueYESKY= GDSKG 
= KYLZK = Ll^E = <i = ^ = KGBZ. 
Or ce dernier eft égal à une Moitié de n plus 
une Moitié de V. Donc n •(- V = I. IVbis V 4- 
4X + D=Q+<i=|. DoncV-».4»H-u=| 
= n + V. Donc par le i. Asiim., n =3 4 x + 
u. Mais n + R = Q + Q; car Q eft égal en 
tout fens au Triangle BED; & comme fi£D 
+ Q = |,«S:qBeBKD + Q + n + R = i. on 
«)at1e Polygone, il eft évident «K n 4. R =r 
BKD + Q=:|. Maisn+V=J, = n + R 
= |. Donc R = V par le I. Axi^e. 
: U a été démontré que n = 4 x 4- u, & «hq-- 
meR=V, il eft évidoit que 4 X 4- u 4- R =: 
n + V = j=:V + 4X+u. Or fi je joins 4 00 
Â ce dernier Tout, ce dernier Tout fera égal à 
{ 4- 4cKi.'inrez la Ligne Droite KI.ceteL^ne 
partners en deux Fardes égales le Tout V + 4 
X 4- u 4- 4001 Retranchez ks doubles Segmoi* 

B ^nëi 
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Ai & I>I. Comme ilr font égaux à 4 oe, 3 eft 
aident quç V , moini le double Ssgmeat Bl, 
plus 4 X + u + les deux 00 K I>f(jnt un Tout 
^^ ai» il eflré»itJëfttqueleTri?c^ IKD-com- 

fis fnue I» ï^we I J^ & -in SjoUme pwntée 
D, & la Noire pentrante ID.; ileA évidun^ 
dis3je» quek»Ti4^lr'rKB aiÀfi'prist, eft- égal 
à«, Qu^ceqtti^â^lEi-mésne'iehoiè'f-dl^gj^Mè' 
Itfoitté de 4 x-Hf^--iha ;sî.3.J>6bcïI — B'oo^ 
ax 3: j , &'qii«-a*— 4 «0^4 x-c^^^ V+» 
4 X + u, & que N 4- «(«s^-f'» x* ' Doac-a-- 
B+4oo=i-4**4 si Donc N + a^^^Stgaieo» 
SK»Bi-f 2 R^ombrées'=1 
' Mais, «nntito ^le» 'deux Triangles- Cànil^e^ 
AdDCEKBA & BIPCD«LB', paffent l'ua- 
fur l'autre, la Figure V + 4 « + u eft- ddabl*.', 
Biais comme- v -^ 4 x 4- u =|^ iis'enfuic 
oqe d : J. Or fi je pœniï 

MUTid H) & qmje le'âP 

J(h toi &■ ! , defèrce ^ qeci 

||^:pa Uer PoÎQE D tom^ 

Il^ltifl Q 4 qui roit«dàiÂ>le. 

j^. Q - f A* qoe^ Partie «■ 

n— i fco a m t ^n ^ 4:xf 

^•^40 le la-'P*ûe'an-Hi— . 

4. X de deffusvpïSSJa P-artfe^? n -m.-4-x dô^de&w: 
.+ ^00= Ji Oi^ lés-B (x^fbnt'expniBÔespar les 
dWWes'fi^oteiw <%««»^*'''^^ -^4 «D-D^w le» 
<ÎBatre9e^QsBKjBÏ,b*,«equiefilà méft» 
«hofe^ ksquaEce-Jf BH^BI, ajciatéesà-aiïw-4* 
de ddfî», + 4 00 1^ a'-n*-^ X' Je deÛbas^ 
prifes ëDfeiïïlilei'lôt«i:^«les-à *>^-par conB^ 
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qui prifes enlêmble ont aufS été dëmontrécs é* 
gaies à î 

J'appelle maintenant premier Tout N + A 
*}'4SegmeD3, BK, Bl T 2 R ombrées; & {tac 
fecondl^oat-j'entèot^tes Parties ombrées, con^ 

Frifes entre les Coutbès rentrantes BK, H, KDy 
D, lesquelles Faruea< ombrées font dâibliû , ai 
jtont chacune eft égala'^a ia—^4x. Or* ni— '4 
» + 4 o<>= J. Dcrnc 2 n —4 x f-^^ t a a 
— 4x + 40o= î = N + n+4*,t2_R 
ombrées qui font toutes les Parties du premier 
Tout = 5. 

Je partage maintenant chacun de ces Touts en 
deux Parties, favoir N + n ■}■ 4 -X-, fera la pre- 
mière Partie du premier Tout, &2R, ombrées, 
fera la féconde Partie da premier Tout 
. Mais dans le fécond Tout , comme la Partie 
ombrée comprife entre les Courbes rentrantes 
BK,BI, KD, I D , comme cette Partie ombrée, 
dis-je , eÂ double , & que la Partie qui eft defTou | 
efl égale à celle de demis, & que chacune d'ellei 
eft égale à 2 n — 4. s, j'appelle les 2 n ~ 4 sf 
dé deflbus la première Parne du fécond Tout, & 
h féconde Partie du fécond Tout fera z n -^ 
4 X de deflùs + 8 00 . lesquelles 8 00 Ibnc ex* 
primées par les 4 -J*-, + 4 00 , c'eft-à-dire que 
V + 4xfu+40<î fera la féconde Partie 
du fécond Tout. 

Il eft évident que N + n 1 4 -**-, égale 2 n t4 
oo- Donc cette première Partie du premier Tout 
furpaHe de 4 x f 4 06 la première Farcie du fé- 
cond Tout, qui eft 2 n — 4 s. 

Mais puisque le premier Tout eft égal au fé- 
cond Tout , il s'enfuit que la féconde Partie du 
fecond Tout doit furpwër de la même quan- 
B 2 cité 
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été ta recondePartîe da premier Tout, «le îapr^ 
tnière Partie du premier Tout a furpafK la pré- 
Jhière Partie du fécond Tout, ou les deuxTout» 
Be feroient pis égHux. Dcmc V + 4 x +ïit4ûo 
farpaflêde+x t4&oila-Paftie3R«mbroM,q«l 
cft la féconde Partie da prdniier Tout ; eu fi oa 
joint à 2 R, ombrées, 4 ïi'4oc,îl eiftévKledt 
flue 2 RjOffibréts, +4 s 1 4 oo'eft '^^pde.àiV* 
4XtTi + 4oo. Ileft donc ^dent que h pré^ 
Iriiére Partie du pfémier Toutcll à la' première 
f^rde du fécond Tout, comme la féconde Partie 
du fécond Tout eft à la féconde Partie du premier 
Tout, ou, cequieftkmême, que 2 n+400' 
2 n— 4X '.* V-H4 K-f-u-4-40o;2R. ombrées. 
Donc puisque le premier Tout eft égal au fecdod 
Tout,«que la première Partie du prémierTout fur» 
paflè la première Partie du ftcond Tout delamê- 
me quantité que la féconde Partie du premier Tooc 
«flfurpaiTéepar la féconde Partie du fécond Tout, 
Jls'ËUiroitquelaptusgrandede l'un des Touts, plus 
làplus petite de l'autre Tout, font (^prifes en- 
femble) égales i la plus grande , plus la phn peti- 
Te dé l'un des Touts ; ou , ce qui eft le même , 
font égales à Ton des deux Touts. Donc V -t- 
4 i -+- u H- 400 -f- s R ombrées = 2 n -t- 4 ^ 
-f-an— 41= 2 n4*4 •*<■-+- 2 R , omteées. 

Donc Vt4x+u + 4O0 + 2R ombrées 
1= I, ou tout le Polygone BDSELa 

Donc, ^tQ + N + n=|. Mais t «^ 
= i. Donc N J- n = f. Mais l =: V h- n- 
Donc V — ». Mdi V = R ombrée, -♦- 2 00 
ou KESDK conrexe, ou fon égal en tout fèns. 
Donc les Courbes BKE & LKD partagent en 
Auatre parties égales le Polygone Reâilignie 
BDSJll'B. 

Re- 
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Keiuenez muntenant ta préinière Figore , et 
dans le Polygone BDSELB drez la Ligœ Droi- 
•r BE. 

CoEDioe il B été démootré que la Li^ie Cou> 
be B££ jMutage ea. desz jé^emeai; le Polygo* 
ne âlXSËLB, il eft érident.ijue. le Triai^ 
Reâiligfie SEL iùrpaÛQ , ^e toacc Ja qnaaoté 
duâegiiieilciBK.EJa,n>oi,tié di»Fob'fion&i lavoir» 
(■Partie G YLBG. Fig. a. 

Rédiùfèz chacune de ces Fieures eo Parallé- 
logramme par la xlt. Pnp. duL Lh. d'£aclide, 
l'Excèa du Triangle Reâiligne BEL au deOus 
de la Partie 6 YLBG , étant b vaieur du Seg« 
Aient BKE, il l'enfuit que l'Excét <»i'aiu^ le Fa* 
rallélogramiiK égal au Triangle Rcaitigne BEL» 
sa deOiu de Parallélpgrainme ^gal à b Panie 
GYLBG, rla'cnfuit, dis-je, que œc Excès fc 
ra la valeur du Segment B KE. 

Prenez cet Excès deux fois , & vous mrez la 
taleur , ou la quanùrà da deux SegqieDS égsuv 
BKE , ENC. Et par la xjv. Prop. du lllnitç 
i&icïidt t réduifez au Quarré cette valear trcû^ 
vée des dois S^mens ; &ites-en de-mêtoe dtf 
Triangle Reâiligne B Ë C, & par U UVU- Prop* 
dul.Ln.^Iialukjfm.eAxax(^aiaié^iè^Çi}xas' 
ré de la valeur dea deux Segmens &. au Quarré 
de la valeur du Triangle ReéHligne BEC. Ce 
Quarré, égal à la valeur des doue Se^ens & du 
l'riangle Reftiligne BEC, fera égal à la valeur 
de l'Arc BEC, qui eft égal à l'Arc AD C, pofé 
lùr un des Côtés du Quarré infcric dans le Cerds. 

Prenez quatre fc4s.ce Quarré égal à la valeur 

de l'Arc BEC, & fbnuez-en un Quarré. Ce 

Quarré lèra égal à la valeur, ou à la quantité de< 

quatre Arcs appuyéa fur les Côcé& du Quafié 

B 3 in- 
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îAfcrît dahs le Cat:]e. Prenez ce Qaarré ^I 
aux quatre Arcs, <& le tranfportez fur le Côté 
C Q , qui eft un des Côiés du Quarré infcnt dans 
le Cercle. ^ 

Tirez du Point A au Point P la Ugne AP« 
qui pallè par les extrémités de ces deux Quar- 
rés, comme l'Angle C eft Droit, les Quarrés 
de AC, & de CP, feront égaux au Quarré de 
A P par la xlvii. Prop. du I. /io. d'EucHde. Or 
le Quarré CP eft égal aux quatre Arcs appuyés 
fur fe Quarré înfcric dans le Cercle. Le, Quarré 
de A C eft égal au Quarré infcri: dans le Cer- 
cle. Donc le Quarré de AP eft égal au Quarré 
infcrit dans le Cercle , & au Quarré égal aux 
quatre Arcs appuyés fur les Côtés du Quarré in> 
Icrit dans te Cercle. Donc le Quarré de A P eft 
la QuASRATDSE DU Cercle. Ce qu'il faloît 
démontrer. 
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